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Probabilidad y Estadistica ll
Ejercicios probabilidades y Variable Aleatoria

Probabilidad y Estadistica Il — Primer Parcial — Tema 1

1) Un juego consiste en tirar un dado: Si saca 1, 2 0 3, pierde un punto. Si saca 4 o 5, gana un punto y
si saca 6 (sin ganar o perder puntos) vuelve a tirar con el mismo puntaje salvo que si saca huevamente
6 termina el juego sin puntos.

a) Encontrar la funcion de probabilidad para la variable “puntaje ganado”.

b) ¢Qué puntaje, en promedio, espera sacar el jugador si repite el juego muchas veces?

C) P(A) = % ® Pierde un punto
Experimento: Tira un dado con ciertas
reglas dejuego. 1

P(B) == ® Ganaun punto
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A:ucesn “sacal, 203
B: suceso“saca405”.
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X: puntgesacado b X={-1,0, 1}

111 7
P(X =-1) =P[1A E (ICC 2A)] = P(1A) + P(1C). P(2A/1C)_E 531
P(X =0) = PICC 2C] = P(IC). P(2C/1C)—l%—%
1,117
P(X =1) =P[1B E (ICC 2B)| = P(1B) + P(1C).P(2B/1C) = *3*53" 18
X |-1 0 1
Funcién de probabilided: P(X) 17
12 36 18
B E(X)= & POX )X =L (-D+20+L1=- L @019
xix 12 % 187 3%

S repite muchas veces d juego, € jugador perdera en promedio goroximedamente 0,194 puntos por
juego.

2) La longitud (en cm) de remaches fabricados por cierta maquina responde aproximadamente a la
siguiente funcion de densidad de probabilidad:

iX-1 s 1£XE£2
f(X)={-X+3 s 2EXE£3
10 en otro caso
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a) Encuentre F(x) y grafique f(X) y F(x).
b) Si el control de calidad descarta los tornillos de menos de 1,6 y un comprador requiere

que dichos tornillos no superen los 2,1 cm. ¢Cudl es la probabilidad de que un tornillo
elegido al azar entre los aceptados por el control de calidad, le sirva al comprador?

Sx<l F(x)= ¢f(X).dX= §dX =0
-¥ -¥

X ! X2 _ux %2 1
SIlE x<2: F(X)= of(X)dX 00dX+dX 1)dX—7-XL41—?-x+E
1
! 2 ax? ou2 aex2 ax_ x? 7
92£x<3: KX X).dX = cp.dX + DX+ X +3).dX = -—+3X =-—+3x-—
(x)= d() d’ @X ) d ) ¢ 31 G W= >
X 1 2 2 N 2 ..\3
Six? 3: F) = 000X = X+ X - 1)dx+5 X +3)dX +5)dx_?i-x% +§ex +3x% =1
3 al é 02
f(X) 1.0]
0,8-

IX-1 s 1£XE2 _
f(X)=t-X+3 s 2EX £3 06 |

I ]
10 en otro caso 04

0,2_-
0,0-
T K 1 T T T
1 0 1 2 3 4
X
F(x)
0 sixx<l
X?— x+1 SilfE x<?2
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T
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F(x) =i y .
.2 43x-L si2ex<3
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b)
3
P(sirvaalcomprador/aceptadopor el control de calidad) = P(X £ 2,1/X3 1,6) = PIX ;2)’(1391);) 16) _
2 s 2 s
2l 1321- L2328 g 6410
_PABEXE2]L) _F2L- K16 _é 2 2 & 2 2g: 0,595- 0,18 @n.506
P(X 3 1,6) 1- F(1,6) .62 16 1- 0,18 ’
1- ¢=—-16+>+
é 2g

3) Se sabe que la eficacia de un medicamento en una poblacién determinada es del 90%. Si se
administra la droga a 10 pacientes, calcular:
a) La probabilidad de que resulte eficaz en mas de 8 pacientes.
b) La probabilidad de que no surta efecto en el primer paciente y que lo haga en por lo
menos uno del resto de ellos.

Experimento: estudiar la eficiencia de un medicamento en un grupo de pacientes.ii
I . . _ - I
Exito: € rﬁedlcan.qenm r@ltaeffmaz P p=0,90y g=0,10. i'/X u Bi(10; 0,90)
n=10 (pacientes) independientes i

X: n° de pacientes en que & medicamento resulta eficaz: b
08 08
a) P(X >8) = P(X = 9)+ P(X =10) = ?9 20,00°0,10" +ai02.o,901°.o,1o° @n,7361
2 2

b) A: No resultaeficiente en @ primer paciente
B: Reaulta ficiente en por 1o menos un paciente de los 9 restantes.

P(A CB) = P(A).P(B) = q.P(X"? 1) =q[L- P(X'=0)] =0,L.&l- aiSO,QOO.OJOQH: 0,0999999999
& &0g h

Probabilidad y Estadistica Il — Primer Parcial — Tema 2

1) Un bolillero contiene 6 bolillas rojas y 4 blancas. Un juego consiste en lo siguiente:
Extrae al azar una primer bolilla, si sale blanca gana un punto y vuelve a introducir la bolilla en el
bolillero; si sale roja pierde un punto y deja la bolilla afuera. Luego vuelve a sacar una bolilla, si sale
blanca pierde un punto y si sale roja no gana ni pierde.

a) Encontrar la funcion de probabilidad para la variable “puntaje ganado”.

b) ¢Qué probabilidad tiene el jugador de ganar mas de lo esperado?
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P(ZBllB) = 4 ® pierde un punto ® total: O puntos

P(1B ——® ana un punto ®
(1B) 5% 9 p 4B

6R]j
|
i

: P(2R/1B) = %@ ningdn punto ® total: 1 punto

4B

P(2B/1R) = % ® pierde un punto ® total: -2 puntos

P(1R) = %@ pierdeunpunto ® 4B

i
5R |
|
)
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|
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P(2R/1R) = g® ningln punto ® total: -1 puntos

X:puntgesacado b X={-2; -1; 0; 1}

4 4
P(X =- 2) =P[IR C 2B] = P(IR). P(ZB/1R)——O§-1_5
P(X =-1) = P[IR G 2R] = P(IR). P(2R/1R)—%%:%
4 4 4
P(X =0) = P[1BC 2B] = P(1B).P(2B/1B) = —. — =
(X =0)= PIBC 28] = P(1B).P(28/18) = ..o = —
46 6
P(X =1) = P[1B C 2R] = P(1B).P(2R/1B) = —.—
(X =1 = P[1B C 2R] = P(18) P(2R/18) =15 =
X |-2 -1 0 1
Funcién de probabilided: P(X) 4 1 4 6
15 3 25 25
d 1 49+ 84
b)E(X)—X‘allXP(X)x (2) (1)+250 251 75@0627

S repite muchas veces el juego, d jugador perderd en promedio gproximadamente 0,627 puntos por
juego.
4 6 _2

47
P(X >- =) =P(X 3 0)= P(X =0) + P(X =1) = — + — =
( 75) ( )=P(X=0)+P(X =1) =t x="E

2) Sea la variable aleatoria x: “tiempo en minutos que transcurre entre la salida de dos unidades
consecutivas de una linea de produccién”, definiéndose la funcién de densidad como:

‘I 2
f(x)=|" 18
{0 en otro caso

—+a 9 0£XE3

a) Halle el valor de “a”. Calcular F(x). Graficar f(X) y F(x)

b) ¢Cual es la probabilidad de que tardando mas de un minuto no supere los 2 minutos?
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a)
3 2 3 ¥
3 X X u3_ 3 1
X).dX = dXx + —+ dX + dX =- A—.dX+a -—+a.X' =- —+a3=-=+3a=1
of<> 00 g 5 +a oo G5 oﬂx &= 5 5
P 3.a:l+1:§D a:1
2 2 2
b) Six<0: F(x)= (‘)f(X).dX: (‘)o.dx =0
X X? _e X® 1 eux o x® o1
SIOEXx<3: FX)=Af(X).dX = X +(- —+— = +—Xqj.=-—+—=-X
()0() 00 ds) B2 0T w2
X 0 3 2 3
Six? 3: F(x)—d(X)dX cde+d-X_+i)dx ooax_gfx— %xgjg-l
. I9)

f(X)OE'

0,4
2

| )
|-—+a s 0EXE£3
f(xX)=1" 18 03

¥O en otro caso
0,2

0,1

0,0

F(x) 1]

i0 six<O0 06 ]
I 3 A
] x° 1 .

FxX)=j- —+=x si0E£x<3 ]
i 54. 2 04 |
f1 d9x33

0,2

Lic. Juan José Martinez

5



13/08/2002

Probabilidad y Estadistica ll
Ejercicios probabilidades y Variable Aleatoria

b)

&2 20 &1 16 23 13

ot oty =2
PXE2CX>1) P1<X£2 F2)-H) & %4 24 & 54 24 o7 27_5
P(X >1) P(X >1) 1- K1) e 106 1- 13 7

Legto: 27

P(X £2/X >1) =

3) Un agente de seguros vende pdlizas a 5 hombres de buena salud, todos de la misma edad. De
acuerdo a las tablas actuariales de la Compafiia, la probabilidad de que un hombre a esta edad

particular esté vivo al cabo de 30 afios es de 2/3. Hallar la probabilidad de que en 30 afios estén
muertos:

a) los 5 hombres
b) solo dos de ellos.
c) el primero al cual vendié la pdliza.

Experimento: estudiar la sobrevida de un grupo de clientes de una aseguradora. i
L . N _ » I
Exito: eI cllent.e no sobr.ewveal cabode 30afosb p=1/3yq=2/3. i"x U Bi(5:1/3)
n=5 (clientes) independientes i
X: n°de clientes que no sobreviven a cabo de 30 afios b

B0 20 .
P(X =5) = = = ,1210
A PX=9meees; Gy @

BoAds 26 _ 5 8

B PX=2) =, cas gat “oaoa

@0,329

¢) P(el primero de éllos) = :—1))

Lic. Juan José Martinez 6



